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» Proceso Lineal General
» Proceso Causal

» Procesos Autoregresivos



Proceso de Medias Mdéviles

» Un proceso estocastico {Y;}, t € T se dice de medias
méviles de orden q MA(q) si:

Yt = € + 0161_-71 + ...+ eqetfq
donde g > 1y {e:} ~RB.
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» Un proceso estocastico {Y;}, t € T se dice de medias
méviles de orden q MA(q) si:
Yt = € + 0161-71 + ...+ eqetfq

donde g > 1y {e:} ~RB.
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» Equivalentemente, se puede definir el proceso de medias
méviles de orden q MA(q) como:

Y: = Og4(B)e; (2)

donde ©4(B) =1+ 6:B + ...+ 6,89 es el polinomio de
medias méviles de orden g.

» Notacién: Y; ~ MA(q)
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Proceso de Medias Mdéviles

» Ejemplo: Considere Y: ~ MA(1), es decir

Y =€+ Oep1

Y: = €: + 0Be; 3)
Y: = (14 0B)e;

Y: = ©1(B)er

donde ©1(B) =1+ 0B.
» Es el proceso Y; ~ MA(1) un proceso estacionario?
» Obtengamos su media, varianza, ACVF y ACF.
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» El proceso Y: ~ MA(1) es un proceso estacionario, con las
siguientes propiedades,
1. E(Y;) =0
2. V(Yy) =0*(1+6%) =02

3- C(Yt—, Yt—k) = 002

4. p(k) =< . k=1



Proceso de Medias Mdéviles

6=0.5
o |
P
@ |
o~ - s
R | e 4
3
uw
° - 2
<
S
o
s
o 4
@ o il 1
s L TT 1T I ‘ T T
T T T T T T T T T T T T T
0 200 400 600 800 1000 0 5 10 15 20 25 30




Proceso de Medias Mdéviles

o

200

400

600

800

1000

6=0.9




Proceso de Medias Mdéviles

o

200 400 600 800 1000

Time.

ACF

1.0

0.8

6=-0.5




Invertibilidad

» Consideremos el modelo MA(1), es decir,

Yt = (1 + eB)Gt
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» Consideremos el modelo MA(1), es decir,

Yt = (1 + OB)Gt
» Podemos invertir el polinomio ©1(B) = (1 + 6B) para obtener
ee=(1+6B)7 'Y,

donde (1+0B)™1 = > m Y,y m = (—0) bajo |0] < 1
j=0



Invertibilidad

» Consideremos el modelo MA(1), es decir,
Y, = (1+ 0B)e;
» Podemos invertir el polinomio ©1(B) = (1 + 6B) para obtener
er=(1+0B)71Y,
donde (1 + 0B)~! = fbwjyt_j y 7 = (—6) bajo |0] < 1
» Consideremos el poIinjoimio ©1(z) = (1+0z), la raiz de ©1(z),

esta dada por ©1(z) = 0, es decir z = 67!, entonces

0] <1 < |z| >1



Representacion Invertible Proceso MA(q)

» En general, para probar que un proceso MA(q) sea invertible,
debemos verificar que las raices del polinomio:

Oy(2) =1+ 012+ 0222 +...+0,29=0

estan todas fueras del circulo unitario. Es decir,
|zi=|>1 Vj=1,...,q, donde zjx es la j-ésima raiz del
polinomio ©4(z)
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